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 'f x

ox



 

Γηα    0, ,o ox x x    έρνπκε   0f x   

Αλ ox x ηόηε ( ) ox

o oy g x x e


  . Άξα νη Cg θαη Ch  έρνπλ κνλαδηθό θνηλό ζεκείν ην  , ox

o oM x x e
 . 

 
'

'( ) xg x x e  =
ox x

x xe x e


     

 '( ) 1o o ox x x

o o og x e x e e x
  

     

'
1

'( )

x

ox
h x

e

  
      

 
1 1

'
ln 1 ln

x x

o o o ox x x x
x

e e e e

 

       
           

       
 

 

Αξθεί λα δείμνπκε όηη:  

 
1

'( ) '( ) 1 ln
o

o

x

x o o
o o o

x x
g x h x e x

e e



  
      

 
 

1

ln 1
o

o o

o

x
x x o

o ox

x
e x e x

e e


 

   


 

 
1

ln 1
o

o o o o o

o

x
x x x x x o

o ox

x
e e e x e e x

e e


 

       
1

1 ln 1
ox

o
o o

x
x x

e



        (3) 

 

Έρνπκε ( ) 0of x 
1

1 ln ln 1
(ln )( 1) ln 1 0 ln ln 1

xo
o o ox x x

o o o o ox x x x x e e


 
           

11 ln 1 xo o ox x

o o ox e e x x e
     

Άξα  ε  (3) 
1

1 (ln 1) 1 ln 1 ln lno
o o o o o o o o o

o

x e
x x x x x x x x x

e x


             πνπ ηζρύεη άξα 

ηζρύεη θαη ε ηζνδύλακε αξρηθή.  

 

Άξα  '( ) '( )o og x h x  θαη ( ) ( )o og x h x  

άξα δέρνληαη ηελ ίδηα εθαπηνκέλε ζην θνηλό ηνπο ζεκείν Μ 

 

 

Γ4.  Έρνπκε: (ΑΒ)=    
2 2

B A B Ax x y y          
22

( ) ( )x x f x x f x x       ( ) ( )f x x  

αθνύ ( ) ( )f x x γηα θάζε 0x   

Θέηνπκε ( ) ( ) ( )B x f x f x  , 0x   

Έρνπκε ( ) ( )oB x x   γηα θάζε  0x   

Αλ ε   είλαη παξαγωγίζηκε ζην ox ηόηε θαη Β  παξαγωγίζηκε ζην ox  

Έρνπκε: ox  ζέζε ειαρίζηνπ ηεο  ζην  (0, )  

   ox  εζωηεξηθό ζεκείνπ ηνπ (0, )  

     Β  παξαγωγίζηκε ζην ox , άξα από ζεώξεκα Fermat 

'( ) 0 '( ) ( ) 0 ( ) 0o o o oB x f x ΄ x ΄ x        άξα ox  θξίζηκν ζεκείν ηεο   

Αλ ε   δελ είλαη παξαγωγίζηκε  ζην ox , ηόηε θαη πάιη ην ox  είλαη θξίζηκν ζεκείν  . 
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